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Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο,R). Έστω σημείο Δ του τόξου ΑΒ τέτοιο ώστε ΔΒ ΒΓ.  

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ ΑΓ. (Μονάδες 8)  

β) Έστω Η το ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΒΗ είναι παραλληλόγραμμο.   

(Μονάδες 9)  

γ) Αν Μ το μέσον της ΒΓ, να αποδείξετε ότι ΟΜ=
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. (Μονάδες 8) 

 

 

 

Αφού το τετράπλευρο ΔΑΓΒ είναι εγγεγραμμένο οι απέναντι γωνίες του θα είναι παραπληρωματικές 

οπότε αφού ˆ 90     θα είναι και ˆ 90    δηλαδή ΑΔ ΑΓ. 

Φέρνω τα ύψη ΑΕ και ΒΖ.Το σημείο τομής τους είναι το ορθόκεντρο Η. 

Αφού οι ΔΒ και ΑΕ είναι κάθετες στην ΒΓ θα είναι παράλληλες 

Επειδή ΔΑ και ΒΖ κάθετες στην ΑΓ θα είναι παράλληλες 

Το τετράπλευρο ΑΔΒΗ έχει τις απέναντι πλευρές του παράλληλες  οπότε σύμφωνα με τον ορισμό είναι 

παραλληλόγραμμο. 

Αφού η  εγγεγραμμένη γωνία ˆ 90   , το τόξο  180    δηλαδή η ΔΓ θα είναι διάμετρος. 

Στο τρίγωνο ΔΒΓ: 

 μέσο ΒΓ

 μέσο ΔΓ 2
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Ομως από το παραλληλόγραμμο ΑΔΒΗ θα είναι ΔΒ=ΑΗ οπότε τελικά 
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